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Trwong THPT Nguyén Vin Cir T6 Toéan
ChuongI. UNG DUNG PAO HAM PE KHAO SAT VA VE PO THI CUA HAM SO
§1. SU'PONG BIEN — NGHJICH BIEN CUA HAM SO

LTinh don diéu cia ham s6
1. Pinh nghia: Cho ham so y = f(x) xac dinh trén tap K.
* f(x) ting (dong bién) trén K < VX, X, € K, x, <X, = f(x) < f(X,)
« f(x) giam (nghich bién) trén K <> Vx, X, € K, x, <X, = f(x) > f(X,)
* f(x) tang hoac giam trén K goi la f(x) don di¢u trén K.
* f(x) don diéu trén (a;b) va lién tyc trén [a;b] thi f(x) don diéu trén [a;b]
2. Tinh don diéu va dau caa dao ham: Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén K
* f(x) tang (dong bién) trén K < f '(x) >0,Vx e K

« f(x) giam (nghich bién) tren K < f '(X) <0, vx e K

Chay: * Néuf(x)=0, VX e K thi f(x) khong ddi trén K.
* Ta c6 dinh Iy mo rong sau day:

Gia sir ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén K. Néu £(x) >0 (f(x)<0), VX € K va f'(x) = 0 chi tai mot s hiru han

diém thi ham sé dong bién(nghich bién) trén K.

11.Quy tiic xét tinh don diéu cia ham sb:

* Tim tap xac dinh cua ham s6

* Tinh dao ham y’
* Giaiy =0
« Lap bang bién thién.

o Két luan.
. DANGI
Bai 1: Xét tinh don diéu cua ham s6 biet ham s6 ¢c6 BBT nhu sau:
1)
2)
X | =oo 0 3 +00
) - 0 = 0 +
400 90
y \ /
-39
2
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3)
X - 00 -2 +00
y’ + 0 +
Yy +00
3 /
. /
4) X | —oo 1 + o0
Yy —+ —+
o0 1
y / /
1 — OO
5)
X —o0 (0] 1 +o0
y' B - Y *

Bai 2: Xét tinh don diéu caa cac ham sé:

1)y =2x>+3x" -1 2)y =x>—-3x* +4x-1
4)y:x4—2x2+3 5)y:—X4+4X2—5
2x-1 3-2X
7 = 8 =
)Y 1 )Y N
x? —5X+3 25
10)y=>—2"° Cx+ —
)y 2 11) y=x+ y
BTVN

Bai 1: Xét tinh don diéu caa ham sb biét ham s co BBT nhu sau:
1)

3)y =—x>+3x*—3x+2

1
B)y=—=
)Y 5

2%’

9y=

x4—3x2+§
2

+Xx+1
X+1

+00

y - 0 + | - 0

+

y \_3 / n\ . /
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2)
Y ~C -9 2 box
y' + 0 0 '
-i ‘\
1 e /
—C
3)
1 — 00 3 +0C
Y — —
3 =0
Y
T —ox > &
4)
X -0 3 +00
y’ - 0 -
y +OO\
-2
\ -0
5)
a —0X —1 1 40X
JSx) ! ! 0
- | +00 - 2
f(x) ’
1 —C >
6)
% - 1 0 1 +00
v + 0 0 +
5 3 7
y \ \ /
2 -00 0
Bai 2: Xét tinh don diéu cua cac ham sé:
y=2X-3x*+1 2) y=—x’+2x> —x—1 3) y=x*+3x2 +3x+2
4 _ _
4y=X"-4x’_5 5) y=2X_47x2-3 6)y=3x 2 7)y=1 X
4 X+2 X+3
DANG 2

Bai 1: Tim m dé ham s6
a)y= X~ 3x°+ (m—2)x + 7 ddng bién trén R.

b)y = 3x°-3(2m+1)x* +(3m+1)x+2 nghich bién trén R.

m e a .
c)y= 3 ludn nghich bien trén moi khoang xac dinh.
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Bai 2:
1) Ham sb nao sau day nghich bién trén R ?
Ay=5x+2x*-7 B.y=—x+x*-2x-1 C.y=—x*+3x*-4 D.y=x
2) Ham s6 nao trong cac ham s sau luon ddng bién trén cac khoang xac dinh .

_4x+1

A. y=x"+3x° B.y=-x*-x*-5x C.y=x+3x*+3x-1 D.y >

3) Ham s6 y = 2x° +3x? —1 ddng bién trén khoang nao sau day?
A. (-3+0) B. (—o0;—1) C. (-L0) D. (0;+w)
4) Ham sb y = 2x* +3x? -1 nghich bién trén khoang nao sau day?

A. (~L0) B. (-15) C. (~oo—1) D. (-2;0)

2
5) Ham s6 yzx +3

nghich bién trén khoang nao dudi day:
A. R B. (—x;3) C. 13 D. (3;+x)

6) Him s6 y =~/9— x° ddng bién trén khoang nao dudi day:
A. (-3,0) B. (—x;3) C. @;3) D. (-3;+x)

Luyén tap

Cau 1) Cho ham s6 y = f (x) c6 BXD dao ham nhu sau

X - 0 -2 1 2 +00
9 Y’ + 0 - |- 0+

Hay chon ,khéng dinh dung:

A. Ham s0 nghich bién trén khoang (2;-+w)

B. Ham sd nghich bién trén khoang (—2;2)

C. Ham sb dong bién trén khoang (1;+o0)

D. Ham sb dong bién trén khoang (—o0;—7)

Cau 2) Ham s6 nao sau ddy dong bién trén R ?

Ay=x-5+2 B.y=x-3x*+3x-1 C.y=—x*+3x-4 D.y=-2x’+5

Cau 3) Ham sb nao sau ddy nghich bién trén R ?

_4x+1

A y=-x*+2x2-2 B.y=—x+x*-2x-1 C.
y=—X"+2x"-2 y y N

D. y=tanx

Cau 4) Ham sb nao sau ddy nghich bién trén R ?
A.y=5 B.y=-xX*43x"-3x+1 C.y=—x*+3x>—4 D.y=-3x*+X
Cau 5) Ham s6 nao sau ddy dong bién trén R ?

A y=5x"-x*+1 B. y=x*-x*+7x-1 C. y:3x+51 D. y=tanx

Céau 6) Ham so0 nao trong cac ham so sau luon dong bién trén cac khoang xac dinh .

A y=x'+3% B.y=—x*-x*-5x C. y=x>+3x*+3x-1 D. y:A'X“LZ1
X_

5
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Cau 7) Tim céc khoang ddng bién ham sé y :%xs —2x2 +3x-1.

A. (-:3).  B. (L;+0). C. 3). D. (—o01) VA (3;-+o0).
Cau 8) Ham sé y = x* —8x* +2 nghich bién trén khoang nao sau day?

A (33 B.(-L) C. (—©;-3) D. (-2;0)

R . 2x-1 _, iy
Cau9) Hamso y = il dong bien trén khoang nao ?

A R\{-1} B. (—;1) C. (—o0;-1) va (—1;+x) D. R
Cau 10) Tim cac khoang nghich bién caa ham s6 y = 2X+53
X_
A. R\{5} B. (—0;5) va (5;+) C. (2;+0). D. (—0;6)

Céau 11) y:_%x3+(m_1)x2+(m_3)x+4 nghich bién trén R.

m<-1

m>2 m>2
A. -1<m<?2 B. -1<m<?2 C. D.
m<-1

Cau 12) Tim tit ca gia tri ciam dé ham sb y :%x3 +mx? +(m+6)x—7m+2 dong bién trén R

m>3 m >3
A. —2<m<3 B. 2<m<3 C. D.

m< -2 m< -2

Cau 13) Ham s6 y= mX _35 ddng bién trén cac khoang xéac dinh khi:

A.m<§ B mSE C m>§ D m2§
3 3 3 3

Cau 14) Tim m dé ham s y = (1—m)x* +3x? lubn ddng bién trén R
A m<-1 B.m<-1 C. m>-1 D. Khéng c6 m

§2. CUC TRI CUA HAM SO

1. Pinh nghia:

Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén (a; b) (cd thé a la - «o; b 1a +o0) va diém X (a; b).
a/ Neéu ton tai so h > 0 sao cho f(x) < f(Xo), X # Xo.va v&i moi X € (Xo — h; Xo + h) thi ta n6i ham so6 dat cuc dai
tal Xo-
b/ Néu t6n tai s6 h > 0 sao cho f(x) > f(Xo), X # Xo.va Vi moi X € (Xo — h; Xo + h) thi ta n6i ham sb dat cuc tiéu
tal Xo- ‘
Ta noi ham so dat cyc tieu tai diem xo, f(Xo) goi 1a gia tri cuc tieu cua ham so, diem (Xo; f(Xo)) goi 1a diém cuc
tiéu cua do thi ham so.

2.Chay: ‘, . . . )
a. Néu ham s dat cuc dai (cuc tiéu) tai X, thd X dugc goi la diem cwe dai (diém cuc tiéu) caa ham so; f(Xo) goi
14 gia tri cwe dai (gié tri cuc tieu) cta ham so, diem M(Xo;f(Xo)) goi la diém cue dai (diém cuc tiéu)cua do thi
ham sé.
b. Cac diém cuc dai va cuc tiéu goi chung 1a d@iém cuec tri, gia tri cuc dai (gié tri cuc tiéu) con goi 1a cue dai
(cuc tieu) va dugc goi chung la cuc tri ciia ham so. 7
c. Néu ham so6 y= f(x) c6 dao ham trén khoang (a ; b) va dat cuc dai hoac cuc tiéu tai X, thi £(xo) = 0.

Cau 1) Gia tri cuc dai cia ham s6 y =—-2x> —3x% +1 I&:;

A Y, =0 B. Yo =1 C. Yop=-1 D. Yo, =4

Pé cwong Toan 12 NH:2021-2022
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CAu 2) Ham s6 y=x*—3x%+3x—2 c¢6 bao nhiéu cyc trj
A.3 B.2 C.0

Cau 3) Piém cuyc tiéu cia ham sé y=-x*+2x*-3 14

A Yo =3 B. x=1 C. Yoy =2

A .2 3 , A Cg N z 1 3 N
Céau 4) biém cuc ti€u ctiia d6 thi ham so y = > x* +3x? -5 la

(o el

A . C o g 2X°+X+1 s
Cau 5) Gia tri cuc dai cia hamso y=—"—"——_ |a:

A X=—
' 2

X+1

A. Yep =0 B. Yep =1 C. Yop =—71

A e, . <2 ) \ X X2 +3 |
Céu 6) Gia tri cuc ti€u cia ham s0 y = 1 la:

X_

A Yer=-1 B. Yer =—2 C. Yer =3
Cau 7) Ham s y=+/4—x* c0 bao nhiéu cyc tri

Al B.2 C.3

Cau 8) Ham sb nao sau day khong co cuc tri?

:2”31 B.y=x'-3x*+1 C.y=x2+3x+2
X_

Cau 9) Ham sb nao sau day khong co cuc tri?

A Yy=Xx>  B.y=cosx C.y=x'+3x*+2

Céau 10) Ham s0 nao trong cac ham so sau c6 1 cuc tri

T6 Toan
D.1
D. x=0
D. x=0
D. Yep =2
D. Yer =6
D.0

D.y = x’—3x"+2007

D. y=x’—6x"+12x—-7

A Yy=x"+3 B.y=-x-x*-5x C.y=xX+3x’+6x-1 D.y= 4X+21
X_
Cau 11) D6 thi ham s nao sau day c6 3 diém cyec tri:
S5—X
A. y=-3¢+x-5 B.y=x’ c.y=x*-2x>-1 D.y=
y y y Y 2X+3
| Luyén tap
Cau 1) Cho ham s0 y = f (x) c6 BBT nhu sau
X > 1 2 b
' i 0 0
i - ' \_\ - 2
vV ” s ~ __/“/’
2 2 \\ 5~ -3

Hay chon khang dinh diing:
A. Ham sb dat cuc dai tai x =2
C. Yor = yD)=4

7
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Trudng THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan
Cau 2) Hamsd y = —X® +6x% +15x — 2 ¢6 diém cuc dai la

A. A(-110) B. B(5;98) C. x=5 D. x=-1
Cau 3) D thihamsd Y = —x® +6x* +15X — 2 ¢6 diém cuc dai 1a

A. A(-110) B. x=-1 C. x=5 D. B(5;98)

Cau 4) Ham s6 y = —x3 +6x% +15x —2 c6 gia tri cuc dai bang:

A Y., =98 B. x=-1 C. x=5 D. y, =-10
Cau 5) Ham sb nao sau ddy khéng c6 cuc trj ?
:2X+31 B. y=x*-3x*+1 C.y=x*+3x+2 D. y=x*>—-3x*+2007
X_

Cau 6) Ham sd y = x3 —3x% + mx—3(v6i m l1a tham s6) ¢6 thé co bao nhiéu diém cyc tri?

A. 3 hoac 4 B. 1 hoac 3 C. 0 hoac 2 D.1hoac4
Cau 7) Ham sd nao sau day khong c6 cuc tri?

Ay=x*+2x+3 B.y=x"+2x*+3 C.y=x>-3x*+3x-1 D.y=x*-3x?
Cau 8) Do thi ham s nao sau day c6 2 diém cuyc tri:

A y=-x+5 B. y=x'+2x*-1 C.y=—x*+3x*-4 D. y=—x*+4x*-5
Cau 9) D6 thi ham s6 nao sau day c6 3 diém cyc tri:

A y=2x"+4x*+1 B.y=x"+2x’-1 C.y=x"-2x*-1 D.y=-x'-2x*-1
Cau 10) Chon khang dinh sai:

A . Hamsd y= —%xs —3x2+7Xx+2 ¢6 2 cuc tri. B. Him s6 y =x* —2x2+3 ¢0 3 cuc tri
2
C.Hamsb y= Sx+1 khong co cuc tri. D. Ham s6 y= 2+ x+1 dat cuc tiéu tai x=0 va Yor =9
1-x X+1
2 J—
Cau 11) S6 diém cuc trj ham s6 y = LX;G
X_
A.0 B.2 C.1 D.3

Pé cwong Toan 12 NH:2021-2022



Truwong THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan

LUYEN TAP
Bai 1: Tim m dé ham sb

a)y=x"—3x>+mx—5 cocuyctri

b) y = x> —3x*+m x—5 khong c6 cuc tri

c) y=x*—2mx* —m—5 c6 1 diém cuc tri

d) y=x*-2mx* —m-5 ¢6 3 diém cuc tri
Bai 2: Tim m dé ham s6

a) y:x3_(m+1)x2+2 dat cuc tiéu tai x =2

b) y=x+(m+3)x*+1-m c6 diém cuc dai tai x = -1

Bai 3: Tim cuc tri cua ham sé biét ham sé c6 BBT nhu sau:

1)
-0 -1 0 1 + o0
’ Y -0
y -2 \ + o0 + 0
- /v . \2 /
2)
X —o0 0 1 +00
y B - 0 +
, \ \ /
>, 3
3)
X -0 5 +00
y’ + +
Yy +o0 0
0 / -Oo/
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Bai 4: Tim cuc tri caa do thi ham sb biét ham sb c6 dd thj nhu sau:

1)
2f
T ]-1¢ oz
______ -1
3)
v
.;I y 7]
5)
7)

Pé cwrong Toan 12
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8) yA
4) )
\\ A
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A
6) I
LN
[
8) .
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9) 10)

_I' (@] % x
— : : : \o —t : : t > i
_1\\ 2
21

§3. GIATRI LON NHAT - GIA TRI NHO NHAT CUA HAM SO

L. Pinh nghia: Gia st ham s f xac dinh trén mién D (D — R).
a) S6 M duoc goi la gia tri I6n nhat caa ham sb y = f(x) trén tap D néu f(x) <M véi moi x thudc D va ton tai
Xg € D saocho f(Xy) = M.Kfhiéu M = max f(x).

D

f(x)SM,VxeD
dxyeD:f(xy)=M
b) S6 m dugc goi la gia tri nhé nhat cua ham s y = f(x) trén tap D néu f(X) = M véi moi x thugc D va ton tai
Xg € D saocho f(Xg) = m.Kihi¢u. m = min f(x).
D
f(x)=2m,VxeD
dx,eD: f(x))=m

M=maxf(x)<:>{
D

m:minf(x)<:>{
D

Bai 1: Tim gié tri 16n nhat va gié tri nho nhat cia ham s6 sau:

1) y= x> +3x% —9x+1 trén doan [—4;4} 2) y= x*—8x? +16 trén doan [—1;3]
3) f(x)= Sx+1 trén doan [3'5} 4) y= al trén doan [0'4]

Cx=2 ' ’ x+2 ’ ’
5) y=+4-x? 6) y = 2sin’x + 2sinx — 1

Bai 2: Cho ham sé y= f(x) lién tuc trén nira khoang [-3;2), c6 bang bién thién nhu hinh v&:

X -3 -1 1
2

y ’ + 0 - 0 +
0
Y 3 / \ /
-2 -5

Khang dinh nio sau ddy la khang dinh ding?

A. mlg y=-2 B. E]saz))( y=3 C. yer=-5 D. Ham sd dat cuc tiéu tai x = -1

11
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Bai 3: Cho ham s6 y = f (x) ¢6 do thi nhu sau

5
Gi4 trj 16n nhit cua ham sb nay trén doan [-1,2] bing: 4
A.5 B.2 3
C.1 D. Khéng x4c dinh duoc 2

Luyén tap

Bai 1: Tim gi4 tri 16n nhat va gié tri nho nhat ctiia ham s6 sau:
1)y= 3x° —x* = Tx+1 trén doan [0;2}
_ X 2 A .
2)y= ?+ 2 X"+ 3x — 4 trén doan [4; O]

4

X
3) Yy :_?Hz +1 trén [0; 3]

4) y= 3 trén doan [0;2]
5) y =% irén doan [0:2
)y 5 x rén doan [0;2]
Bai 2:
1) Gia tri 16n nhét ciia ham s6 J1—x* 1&;
A. 3 B. 5 C.0 D.1
2) Gia tri nho nhat ciia ham s6 y=+-x’+x a
A.0 B. ﬁ C. ﬁ D.2
2 3
3) Gia tri nho nhit ciia ham sé y =sin® x—3sinx+2 Ia:
A. -8 B. 0 c. _1 D. 6
4

6) Cho ham s6 y = f(x) c¢6 d6 thi nhu hinh bén.

Gia tri 16n nhat M va nho nhit m ctia ham sé nay
trén doan [—1;4] bang:
AM=4m=-1
BM=6m=-1
C.M=4,m=15 :
DM=6,m=0

12
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LUYEN TAP
r r 4 N
Cau 1) Gi4 trj 16n nhit cia ham sé y = _XTL x? +1 trén [0; 3] la:

A 1 B.5 C. -3 D, 121
4

Cau 2) Gia tri nho nhat ctia ham sd f (X) =X +g trén doan [2;4] la:
X

A. el B.6 C. 7 D.Q
4 2

Cau 3) Gia tri 1on nhat ciia ham s y=+/—x?+4x 2

A.0 B.4 C.-2 D.2

Cau 4) Gia tri nhé nhat ctia ham s6 y = J5—4x trén doan [-1;1].
Al B.0 C.3 D.2

CAu 5) Trén khoang (0; +0) thi ham sd y = —x3+3x +1

A. C6 gia tri nho nhat bang 1 B. C6 gia tri 16n nhat 1a bang 3
C. Khéng c6 gia tri 16n nhét D. Co6 gia tri 16n nhat 1a bang 1
X —(m* +5)

Cau 6) Gia tri nho nhat cia ham sd y = b ang -27 trén [3;4] khi:

A. m=15 B. m=5 C.m=-5 D. Khong c6 gia tri m thda man

3
. X .
Cau 7) Gia tri 16n nhat cua ham y = —§+ 2x* —4x+7m bang 14 trén [0;3] khi :

A.m=2 B. m=1 C. m=-7 D. m=0
Cau 8) Mot chit diém chuyén dong theo qui luat s =6¢> —7>. Tinh thoi diém t (gidy) tai d6
van téc v (m/s) caa chuyén dong dat gia tri 16n nhat

A.t=3giay B. t=1giay C.t=2giay D. t=6 giay

13
Dé cwong Toan 12 NH:2021-2022



Trudng THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan
Luyén tap

Cau 1) Goi M, N lan luot 1a GTLN va GTNN cua ham s6 y=x*-3x’+1 trén doan [-2;4].

Tinh tong M +N . A. -18 B. -2 C.-14 D. -22

Cau 2) Cho ham s6 y = 2X—+11 Chon phuong an dung
X_
: 1 1 1 _ 11
A Mminy== B. Maxy=— C. maxy== D. miny==—
[12] 2 [10] 2 1] 2 [3:5]

Cau 3) Gid tri 16n nhét cia ham sé Y =—X" +4x—3 Ia;

A.2 B.4 C.3 D.1
Cau 4) Gia tri nho nhat ctia ham sd y = 5sinz — cos2z 1&:

A. —6. B. -7. C. —4. D. 3.

Cau 5) Gié tri nho nhét ciia ham s§ Y =X +X+M—9 bing 5 trén [1;-7] khi :
A. m=3 B. m=12 C. m=-12 D. Khéng c6 gia tri m théa man

Cau 6) Gia tri 16n nhat cia ham £ (x) :X_mZZ*m trén doan [-1;0] bang -3 khi:
X+

A . m=2 B. m=0 C.m=-2;m=3 D.m=lvam=2
Cau 7) D¢ giam huyét &p ctia mot bénh nhan dugce cho boi cong thire G(x)=0,025x*(30-x),
trong d6 x 1a liéu lugng thudc duoc tiém cho bénh nhan ( x duoc tinh bang miligam). Liéu

luong thude can tiém cho bénh nhan dé huyét 4p giam nhiéu nhét 1a:
A. 10mg B. 20 mg C.50mg D. 100 mg

Cau 8) Mot chat diém chuyén dong c6 van téc tic thoi v(t) phu thudc vao thoi gian t theo
ham sb v(t) =-t* +2t* +50000 (m/s). Trong khoang thoi gian tir t =0(s) dén t =10(s) chat diém
dat van toc 16n nhat tai thoi diém nao va GTLN d6 1a bao nhiéu?

A. t=0,v__ =50000 B. t=1v__ =49999

C.t=10,v =50001

! Tmax

=40200 D.t=1v

Cau 9) Sau khi phat hién mot bénh dich, cac chuyén gia y té u6c tinh sb nguoi nhiém bénh ké
tir ngdy xuét hién bénh nhan dau tién dén ngay thir t1a f (1) =45 —1* (két qua khao st duoc
trong thang 8 vira qua). Néu xem f'(¢) 1a tbc dd truyén bénh (nguoi/ngay) tai thoi diém t. Hoi
tdc d6 truyén bénh s& 16n nhat vao ngay thir may?

A. 12. B. 15. C. 20. D. 30.
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Pé cwong Toan 12 NH:2021-2022



Truwong THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan

§4. PUONG TIEM CAN

e Duong thang x = x,, dgl dudng tiém can ding cua do thi ham sé y = f(x) néu it nhat mét trong cac diéu

Kién sau duoc thoa man:

lim f(x)=+c0; lim f(x)=-o0; lim f(x)=+x; lim f(x)=-o0
x—x," x—x," x—x, x—x,
e Duong thang y =y, dgl dudng tigm can ngang cua do thi ham s6 y = f(x) néu it nhat mot trong céc
diéu kién sau dugc thoa man:
lim f(x)=y,; lim f(x)=y,
X—>—00

X—>+00
e Duong thang y=ax+b, a# 0 dgl dwdng tiém can xién caa db thi ham sé y = f(x) néu it nhat mot
trong cac diéu kién sau duoc thoa man:

[f()—(ax+p)]=0;  lim [f(x)—(ax+b)]=0

lim
X—>+0 X—>—00

Bai 1: Tim phuong trinh cac duong tiém can ding va tiém cin ngang ctia ham sé c6 BBT
hoac do thi nhu sau:

1)
X 00 -2 +0
y + l +
+0 2
y / /
2
-00
2)
. - 1 0 1 +00
y' + 0 0 +
5 3 7
y \ \ /
2 -00 0
3)
1 > 0 1 o
y’ — + 0 -
y
o
4)

15
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5)

Bai 2: (Tim phuong trinh dudng tiém can dua vao gidi han cho trudc)

1) Cho ham sé y = f(x) c6 JLTOf(x)=5;XILrEOf(x):—2.D6 thi ham s
A.C62TCNx=5vax=-2 B. C6 ding 1 TCN
C.C62TCN: y=5vay=-2 D. Khong c6 TCN

2) Cho ham sb y = f(x) co lim f (x) = —o0; lim f(x) =2. Do thi ham s6 ¢6
A1ITCN:x=-5;1TCb:y=2 B.1TCD:x=-5;1TCN:y=2

C.2TCb:x=-5vax=2 D.2TCN: y=-5vay=2

Bai 3: Tim cac duong tiém can ding va tiém cin ngang ctia d6 thi cac ham sb sau

1) y=x"—x+1 2) y=3x*+7x-1 3) y=-5x"+x*-3

s y_2x—1 ; y_3—2x 5 _ 5x*—9x-2

) V=2 ) Y3 ) Y= s

X2 X+l 2019

Y= 8 Y= 4 N VT a
X=3)(x=5

10) y=x+x>+5 11) y=x2° 12) y=%

16
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Bai 4:
- . mx® — 2
1) Tim m d¢ d6 thi ham s6 y =—; ¢6 hai tiém cén dirng?
X*—3x+2
A. m=2 va m=1. B. m=0. C. m=2 va m;t%. D. Khong ton tai

mx —1
2X+m

2) Tim m dé dudong TCD cia d6 thi ham sé y = c6 di qua A(-1;2016).

A . m=2 B.m=-2 C. m=+2+2 D. m=+2-2.

X+1

Jm?x% +m-1

3) Tim tat ca m dé d6 thi ham s6 y= ¢6 bon duong tiém can.

A. m>1 B. m<l1vam=0 C. m<1 D. m<0

§5. KHAO SAT SUBIEN THIEN VA VE PO THI HAM SO

Cic buéc khio sat sw bién thién va vé do thi cia ham sé
e Tim tap xac dinh ciia ham sé.
o Xét su bién thién caa ham sb:

+ Tinhy'.

+ Tim céc diém tai d6 dao ham y’ bang 0 hoic khéng xac dinh.

+ Tim céc gidi han tai vo cuc, gisi han vo cuc va tim tiém can (néu co).

+ Lap bang bién thién ghi rd ddu caa dao ham, chiéu bién thién, cuc tri cua ham sé.

o /& dd thj cia ham s

+ V& cac duong tiém can (néu c6) cua db thi.

+ Xac dinh mot sé diém dic biét caa do thi nhu giao diém cua do thi vai cac truc toa do (trong truong
hop d6 thi khdng cét cac truc toa do hozc viéc tim toa do giao diém phuc tap thi ¢ thé bo qua). C6 thé tim
thém mot s6 diém thudc do thj dé c6 thé vé chinh xac hon.

+ Nhan xét vé& d6 thi: Chi ra truc ddi ximg, tim ddi xang (néu co) caa do thi.

Bai 1: Lap BBT céac ham s sau

1)y=—x’+2x"-x-1
2)y=x>-3x*+3x-5
3) y=7x"—x*+3x—/3

Ay=x'-4x*-5

X4
5) y=Z+7x2—3

6) :3X—2
X+2

17
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1)

3)

4)

Bai 2: Xét tinh don diéu va tim cuyc tri caa ham sé biét do thi ham sb nhu sau:

2)

Bai 3: (Dya vao BBT hoic do thi cho truéc tim cdng thirc ham sb)

a) Puong cong trong hinh bén 1 d6 thi ciia ham sé nao dudi day
1)

A y=x"-5x+1

B. y=5x"—x+1

C.y=-x+x*+5x-1
D. y=-3x+1

2)A. y=—x"+5x-1
B. y=7x"+3x*-5
C.y=2x"-3x*-5

D. y=x*-3x*+5

Pé cwong Toan 12
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X—2 Y
3 A y:2x+1
Xx-1
B.y=—=-
y X+1 o

>
|

|

¥

@)
<
Il
= ‘><
+
[\
=
\“r

X—2
—-2x+1
4) A y=-x-3x+2 4

D.y=

B.y=x>+3x-2

C.y=x-3x+2
D.y=-x’+3x+2

ol

=2 170 1 2 X
b) BBT trong hinh bén la ciia ham s6 nao dudi day
3
1) A y=x-3x+1 | —en -1 1 4o
B. y:X3—3X -}—" + 0 — 0O +
- oo
C. y=%x3——x2+5 ? /‘ 2\ /
1 —n —2
D.y=->-x*-=x*+5
2) A y=x'—x*+3;
. x| = 2 0 2 =
B y:—X —X +3 .‘!-'.- - 4 D _ D +
C. y=x"-8x’+7 oo 7 —
D. y=—x*-8x"+7 v \ /
9 N 9
-3x+1
3) A y= X+1 Y — 1 T
By X+l v’ + I+
T x—1 v +o0 3
c y:—3x+1 / /
—x+1 -3 —on
D v 3x+1
' —x+1
LUYEN TAP
Bai 1: Tim toa d6 tam ddi xang hoic truc ddi xtng cua do thi cac ham sb sau:
2x-1 3-2x
Dy=2x+x"-1 3)y=—x>+3x"-3x+2 4)y = . B)y = :
X— X—

B)y=5x"-2x"+9  7)y=x"+7x"-2

19
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Bai 2: (Dya vao BBT hoic do thi cho truéc tim cdng thirc ham sb)

T6 Toan

1) A. y=3x*+6x+3

B. y=-x*-4x+4
C.y= x>+ 3x*-4x +2
D. y= x*+3x? +2

X - 00 -1 + o0
=x3+3x% +3x +
B.y=x"+3x"+3x+2 " - 5
C. y=3x>-9x+1 ~
, , 1/V+oo
D.y=-X>+3x"+3x+2 e —
2)A. y=x"-2x*-3 —o0 -1 1
+00

—2Xx+1
X—2

Xx-1
B.y=—=—
y X+2

2X
C.y=——
y X+2

_ 2X+5
X+2

A y=

D.y

A y=x"-5x+1
B. y=5x’—x+1
C.y=-x+x*+5x-1
X—3
y:5x+1

5)A. y=X"'-5x+1
B. y=5x’—x+1
C.y=-x+x>+5x-1
D. y=—X+X*+5x+2

Y s

B) A y=x—x"+1
B.y=—Xx"-3x"+2
C.y=—xX+3x*+2
D. y=-3x"+1

Pé cwong Toan 12

20

NH:2021-2022




Truwong THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan

7) A. y:—%x3—x2+x

B. y:%x3—x2+x+1

C. y=2x>+3x* +6Xx+5
D. y =2x° 4+ 3x* 4 6X

Nl

8) Ay =—X"+2x*-2 -1
B. y=—Xx'-2x"-2
c. y=x*+2x°
D. y=x"+3x°

9) A y=—x"+2x*+3
B. y=—x'+2x°
c.y=x"-2x°
D.y=x'-2x*-1

Ya

10) A. y=—X"—2x*+3 I
B.y=—Xx"-2x*-3
C.y=x"+2x°
D. y =X +3x°

11) A. y:%j \
B y_x—2 \\
' x—1 \
X—2
C.y=—— ‘
Y X+1 —
X+2 T —— “4> . -
D.y=——
y _1 .\

\

\
\

LUYEN TAP: Khdo sat ham sé va cac bai toan lién quan
Bai 1: Tim toa d6 giao diém cta dd thi cac ham sb sau
1) y=2x+3x*+1 va y=2x"+1

2) y=x'-3x*+2vay=x*-2
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4x -3
x-1

3y= va y=2x+1

4) y = x* —x2 —6 va truc hoanh

4x -3

5)y= va truc tung

Bai 2: Do thi sau day 1a ctia ham sd y = x®—3x +1.

Tim tat ca m dé:

1) Phuong trinh x*-3x+1=m ¢6 1 nghiém

m<-1
A. -1<m<3 B. m=+1 C.m=-Im=3 D{
m>3
2) Phuong trinh x® —3x+1=m ¢6 3 nghiém phan biét
m<-1
A. -1<m<3 B. m=+1 C. m=-Im=3 D[
m>3
4) Phuong trinh x* —3x+1=2m-1 ¢6 1 nghiém
m<0 m< -1
A.0<m<?2 B. < C. m=0m=2 D.
m> 2 m>3
5) Phuong trinh x* —3x—m =0 c6 ba nghiém phan biét
A -1<m<3 B.-2<m<2 C.-2<m<2 D.-2<m<3
3
X
6) Phuong trinh E—X—m=0 c6 ba nghiém phan biét
A.m<E B. —E§m<g C.—g<m§g D.—E<m<E
3 3 3 3 3 3 3
7) Phuong trinh —x® +3x—-m+2=0c¢6 1 nghiém
m<0
A . m>4vm<0 B.0<m<4 C. { D.0<m<4
m>4
22
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8) Phuong trinh 5x* —15x—m=0¢6 hai nghiém phén biét
A. m==10 B. m=+2 C. m=4 D.m=3;m=-1

Bai 3: Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu hinh vé.

Tim tat ca m dé
1) P6 thi ham sb y = f(x) cit duong thang y=m tai 1 diém

m< -15

m>17

m< -2
A.{ < B._15<m<17 C.m=-15m=17 D{
m>2

2) D6 thi ham s6 y = f(x) cat duong thing y=2m+3 tai 3 diém phan biét

m<-9
A. -15<m<17 B. 9<m<7 C.m=-9m=7 D[
m>7

3) Phuong trinh f(x)—m+10=0 c6 1 nghi¢m

m<-5 m< -15
A. B.-5<m<27 C. D. 5<m<27
m > 27 m>17

4) Phuong trinh f(x)—m+10=0 c6 3 nghiém phéan biét

m< -5 m< =15
A. B. - 5<m<27 C. D.-5<m<27
m > 27 m>17
23
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LUYEN TAP: Khdo sat ham sé va cac bai toan lién
Bai 1: P thi sau day 1a cia ham s6 y=— x> +3x+2

A
4y

|
|
|
|
|
|
|
-2 10| 1 \2 X

Dua vao d6 thi di cho & trén, hay tim déap cac cau hodi dudi day:

1) S6 giao diém cua do thi va tryc hoanh bang :

A0 B.2 C.3 D.1

2) S6 giao diém cta do thi ham sé véi truc tung bang:

A 0 B.3 C. 2 D.1

3) Tim tat ca cac gia tri m dé phuong trinh — x* +3x+2=mc6 3 nghiém phén biét
A.0<m<4 B. -1<m<4 C.0<m<4 D. -1<m<4

3
2 s 2 o X . . A 1A
4) Tim tat ca cac gia tri m dé phuong trinh 3 X+m=0 ¢6 3 nghiém phan biét

A. —gsmsE B.—E<m<z C. —1smsg D. —1<m<g
3 3 3 3 3

w

Bai 2: Lap phuong trinh tiép tuyén cta do thi ham sb:

a) y= thai giao diém cua d thi ham sb nay véi duong thiang y =—x
X+

b) y =—x*+3x+2 biét tiép tuyén song song voi duong thang y=-9x—2017 va tiép tuyén co
hoanh d9 tiép diém duong.
Bai 3: Tim tit ca m dé

2X+3

a) Do thi ham sy = cat duong thang y = x + mtai hai diém phan biét

A.m<2 B.m>6 C.2<m<6 D.m<2hoacm>6

b) D6 thi ham s6 y = (x—1)(x* +mx+m) cit truc hoanh tai 3 diém phan biét.

m>4
A. B. —1¢m<0 C. 0<m<4 D. —1¢m<0 hoac m>4
m<0 2 2
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Bai 4: Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va cd bang bién thién nhu hinh vé.

] — o -2 O 2
v’ - 0+ 0 - 0 +

NG AN/

Tim tat ca m dé
1) P6 thi ham s6 y = f(x) cat duong thang y=m tai 3 diém
m<-9
A.{ A B.—9<m<7 C.m=-9 D.m=7
m>7
2) D thi ham s6 y = f (x) cit dudng thiang y=2m+3 tai 4 diém phan biét

m< -9

A. 9<m<7 B. 9<m<7 C.m=-9m=7 D[
m>7

3) Phuong trinh f (x)—m+10=0 v0 nghiém

m<1 m< -9
A.m<1 B.m<-9 C. D.
m>17 m>7

4) Phuong trinh f(X)—-m+10=0 c06 4 nghiém phan biét

m<1
A. 9<m<7 B.1<m<17 C. D.1<m<17
m>17

5) Phuong trinh % —~m=0 c0 2 nghiém phan biét

A . m>7 B. m>7 C.mz% D.m>%

Bai 5: Tim tit ca m dé:

1) b6 thi ham sé y = x® - 3x? + 2 cit duong thang y = m tai 3 diém phan biét
A.-3<m<1 B.-3<m<1 C.m>1 D.m<3

2) Phuong trinh —x* +2x* +1+m=0 ¢4 4 nghiém phan biét

A -2<m<l1 B.m>1 C.m<?2 Dm=-2,m=-1
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Chuwong I. KHOI PA DIEN
THE TICH KHOI PA DIEN

1. Thé tich khéi chép bang % dién tich day B nhan véi chiéu cao h: |V = %Bh

2. Thé tich khéi lang tru bang di¢n tich day B nhan véi chiéu cao h:

3. Thé tich cua mot khéi hop chix nhat bang tich ba kich thuéc cia né: V = abd

Bai 1: Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B’C’biét lang tru c6 chiéu cao bang 4 cm va day 1a
1) AABC vudng tai A c6 AB=4cm, AC=6cm

2) AABC vuong tai AcO AB=4cm,BC=5cm

3) AABC vuong tai A ¢c6 AB=4cm, ABC = 30"

4) AABC vuong tai A ¢c6 AC=4cm, ABC = 30°

5) AABC vuong can tai A c6 AC =6 cm

6) AABC vuong can tai A ¢c6 BC=6cm

7) AABC déu canh bang 4 cm

8) AABCcOAB=2cm,BC=5cm, ABC = 30°

9) AABCcO AB=5cm,BC=4cm, AC=7cm

Bai 2: Tinh thé tich khbi hop chir nhat biét:

a) Khdi hop chir nhat c6 do dai 3 kich thudc lan luot bﬁng 6 cm, 2 cm, 7cm

b) Khéi hop chir nhat c¢6 chiéu rong, chiéu dai, dudng chéo lan lugt bang 1 cm, 2 cm , 3 cm.
Bai 3: Tinh thé tich khdi 1ap phuong biét:

a) Khéi lap phuong c6 canh bang 3 cm

b) Khéi lap phuong ¢6 do dai duong chéo bing /48 cm.
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Bai 4: Tinh thé tich khdi ling tru déu ABC.A’B’C’ biét:
1) Lang tru tam giac déu co tat ca cac canh bang 4 cm

2) Lang tru c6 canh day bang 1 cm va canh bén bang 2 cm.
3) Lang tru c6 canh day bang 2 cm va canh bén bang 1 cm.
4) Lang try c6 canh day bang 3cm va AB’ = 5cm.

Luyén tap
Bai 1: Tinh thé tich khdi ling tru ABC.A’B’C’biét lang tru c6 chiéu cao bang 4a va day Ia
1) AABC vuodng tai A c6 AC =4a, AB=6a

2) AABC vuong tai A ¢c6 AC = 4a, BC =5a

3) AABC vudng tai A ¢6 AC =4a, ABC = 30°

4) AABC vuong tai A c6 BC =4a, ABC = 30°

5) AABC vudng can tai A c6 AC = 6a

6) AABC vudng can tai A c6 BC = 6a

7) AABC déu canh bang 2a

8) AABC c6 AB =23, BC =5a, ABC = 30"

9) AABCcOAB=53,BC=4a, AC=T7a

Bai 2: Tinh thé tich khdi hop chir nhat biét:

a) Khéi hop chit nhat ¢ do dai 3 kich thude 1an luot bang 6a, 2a, 7a
b) Khoi hop chir nhat co chiéu rong, chiéu dai, duong chéo lan luot br?mg a, 2a, 3a.
Bai 3: Tinh thé tich khdi 1ap phuong biét:

a) Khéi lap phuong c6 canh bing a cm

b) Khéi 1ap phuong ¢6 do dai dudng chéo bang 48a
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Bai 4: Tinh thé tich khdi ling tru déu ABC.A’B’C’ biét:
1) Lang tru tam giac déu co tat ca cic canh bang 4a
2) Lang try c6 canh day bing a va canh bén bing 2a
3) Lang try c6 canh day bing 2a va canh bén bang a

4) Lang try c6 canh day bang 3a va AB’ = 5a

LUYEN TAP

Bai 1: Tinh thé tich khéi chop c6 chiéu cao bang 4 cm va day 1a
1) AABC vudng tai Ac6 AB=4cm, AC=6cm

2) AABC vuong tai AcO AB=4cm,BC=5cm

3) AABC vuong tai A c6 AB=4cm, ABC = 30"

4) AABC vuong tai A c6 AC=4cm, ABC = 30°

5) AABC vuong can tai A ¢c6 AC =6 cm

6) AABC vuong can tai A c6 BC=6 cm

7) AABC déu canh bang 4 cm

8) AABCcOAB=2cm,BC=5cm, ABC = 30"

9) AABCcOAB=5cm,BC=4cm, AC=7cm

Bai 2: Tinh thé tich khdi chop biét:

a) Khéi chop 1a khoi chop tir giac déu S.ABCD c6 d6 dai canh ddy bang a va canh bén bang 2a
b) Khéi chop 1a khéi chop tam giac déu S.ABC c¢6 d6 dai canh day bang a, canh bén bang 2a

C) Khoi chop 1a khdi choép déu S.ABCD c6 do dai canh day bé'mg 2a va canh bén tao vo1 mat
day mot goc 60°
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Bai 3: Tinh thé tich khdi chép S.ABC biét khdi chop c6 ddy ABC la tam giac vudng tai B,
AB =43, AC=5ava:

a) Canh bén SA vudng goc véi mat phang day va SB tao v6i mat day mot goc 30°.

b) Canh bén SA vudng gdc véi mit phang day va SC tao voi mit day mot goc 30°.

¢) Mit phang (SAB) va (SAC) cung vudng goc véi mit phang day va mit phang (SBC) tao véi

mit day mot goc 60°.

Luyén tap
Bai 1: Tinh thé tich khdi chop c6 chiéu cao bing 4a va day 1a
1) AABC vuodng tai A c6 AC =4a, AB=6a

2) AABC vuong tai A ¢c6 AC =4a, BC =5a
3) AABC vuong tai A ¢c6 AC =4a, ABC = 30"
4) AABC vuong tai A c6 BC =4a, ABC = 30°
5) AABC vudng can tai A c6 AC = 6a

6) AABC vudng can tai A c6 BC = 6a

7) AABC déu canh bang 2a

8) AABC c6 AB =23, BC =5a, ABC = 30"

9) AABCcOAB=53,BC=4a, AC=T7a
Bai 2: Tinh thé tich khdi chop biét:

a) Khoi chop 1a khdi chop tr giac déu S.ABCD cé do dai canh day bang 3 cm va canh bén
bang 2 cm
b) Khéi chop 1a khéi chép tam giac déu S.ABC c6 d6 dai canh day bang 3 cm, canh bén bang

2cm

¢) Khdi chop 1a khdi chép déu S.ABCD c6 d6 dai canh ddy bang 2 cm va canh bén tao v6i mit
day mot goc 60°
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Bai 3: Tinh thé tich khdi chép S.ABC biét khdi chop c6 ddy ABC la tam giac vudng tai B,
AB=4cm,AC=5cmva:

a) Canh bén SA vudng goc véi mat phiang ddy va SB tao v6i mat day mot goc 30°.

b) Canh bén SA vudng géc véi mit phang day va SC tao véi mit day mot goc 30°.

¢) Mit phing (SAB) va (SAC) cung vudng goc véi mit phang day va mit phang (SBC) tao véi

mit ddy mot goc 60°.
LUYEN TAP

Bai 1: Cho khéi chép S.ABC c6 thé tich bang 12 ¢m”. Goi M, N, P lan luot 14 trung diém cua
AB, BC, AC.

a) Tinh thé tich khéi chép S.MNP

b) Tinh thé tich khéi chop S.MNC

¢) Tinh thé tich khéi chép M.ABC

Bai 2: Cho khéi chop S.ABC c6 thé tich bang 3a”. Goi M la trung diém cua
SA. Lay diém N trén canh SC sao cho SN = 2NC. Tinh thé tich cac khéi chop sau:
a) Khéi chop S.BMN
b) Khéi chop B.AMNC
¢) Khéi chop M.ABC
d) Khéi chép N.ABC
Bai 3: Cho khdi lang tru ABC.A’B’C’ ¢6 thé tich bang 6a®. Tinh thé tich cac khi da dién sau:
a) Khéi tir dién AA’B’C’
b) Khéi chop B.AA’C
c¢) Khéichép A.BCC’B’
d) Khdi chop B.ACC’A’
Bai 4: Xac dinh duong cao ciia khdi chop hodc khdi lang try sau:
1) Cho khéi chop déu S.ABCD ¢6 I 1a giao diém cua AC va BD . Khi d6 duong cao khdi chop
S.ABCD Ia: A. SA B.SB C.SD D. Sl
2) Cho khdi chop déu S.ABC ¢6 G la trong tim cua tam giac ABC . Goi M,N lan luot 12
trung diém AB, AC . Pudng cao khéi chop S.ABC 1a
A.SM B. SA C.SG D. SN
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3) Cho khéi chép S.ABCD c6 SC vudng goc voi mit day . Puong cao khdi chép S.ABCD la
A.SB B. SA C.SC D.SD
4) Cho khéi chép S.ABCD c6 (SAB) va (SBC) cung vudng goc v6i mit phing (ABCD).
DPuong cao khéi chép S.ABCD la
A.SB B. SA C.SC D.SD

5) Cho khéi chop S.ABCD ddy 14 hinh vudng ,mat phiang (SAB) vudng goc v6i mat day. SH 1a

duodng cao cua khoi chop. Khi d6 H nam trén canh

A. AB B.BC C.CD D. DA
6) Cho hinh chop S.ABC ¢6 (SAC) vudng goc véi mat day. Biét ASAC déu, M,N
lan luot 13 trung diém AB, AC. Pudng cao khéi chop S.ABC 1a
A. SA B. SB C.SM D. SN
7) Cho hinh chép S.ABC goi M thudc BC, hinh chiéu vudng goc S 1én mat day tring véi M,
duong cao khdi chop S.ABC la

A.SM B. SA C.SsC D.SB
8) Cho lang try déu ABC.A’B’C’ dudng cao 1a
A. AB B. AB’ C.AC D. A’A.

9) Cho ling tru ABC .A’B’C’ hinh chiéu vudng goc A 1én (A’B’C’) tring v6i trung diém I caa
A’C’, duong cao lang tru 1a

A AA° B. Al C.A1 D. AC’
Bai 5: (Xac dinh goc tao bai dudng thang va mit phang hodc goc giita 2 mit phang)
1) Cho hinh chép S.ABC c¢6 canh SA vudng goc v6i mit ddy. SB hop véi day mot goc 60° .
Xac dinh goc gitta dudng thang SB va mait phang ddy.

A. SBA. B. 54B. C. ASB. D. scA.
2) Cho hinh chép S.ABC c¢6 canh SA vudng goc v6i mit day. SC hop véi day mot goc 60° .
Xéc dinh goc gitta dudng thing SB va mit phing ddy.

A. SBA. B. sAC. C. 4SsC. D. scA.
3) Cho hinh chép S.ABC c¢6 canh SB vudng goc v4i mit ddy. SC hop véi day mot goc 60° .
Xac dinh goc gita dudng thang SB va mit phang ddy.

A. SBA. B. scB. C. BscC. D. scA.
4) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 SB | (ABCD). Tim géc giita duong thang SD va (ABCD).

A. SDA. B. SDB. C. spcC. D. DSB.
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5) Cho hinh lang try dng ABC.A'B'C"'. Xac dinh goc gitra AB’ va mat day (A’B’C’)

A. AB'A". B. 4B'C. C. AB'B. D. 4B'C.
6) Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C'. Xac dinh goc gitra BC’ va mat day (A’B’C’)

A AC'A". B. BC'C. C. BC'B'. D. 4B'C.
7) Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a ¢ day ABC 1a tam giac vudng tai B. Biét SA vuéng
gdc v6i mat day va (SBC) hop véi day (ABC) mot goc 60°. Xac dinh goc giita 2 mit phang
(SBC) va (ABC) A. SBA. B. scA. C. BSA. D. sAcC.
8) Cho lang tru dimg ABC.A B'C c6 day ABC la tam giac vudng tai B. Mit bén (A BC) hop
vo1 mat day (ABC) mot goc 30°. X4c dinh gbc gitra 2 mit phang (A’BC) va (ABC)

A. A'BA. B. AB'C. C. AB'A". D. AB'C
ON TAP
Bai 1. Xé4c dinh duong cao ctia khdi chop hodc khéi lang tru sau:

1) Cho khéi chop déu S.ABCD ¢6 O la giao diém ciia AC va BD . Khi d6 dudng cao khbi
chép S.ABCD Ia: A. SA B. SB C.SD D. SO

2) Cho khéi tir dién déu ABCD c6 G 1a trong tAm cta tam giac BCD . Goi M,N lan luot 14
trung diém BC, CD . Puong cao khdi tir dién ABCD 1a

A. AM B. AN C.AG D.BG
3) Cho khdi chop S.ABCD c6 SB vudng goc véi mit day . Puong cao khdi chép S.ABCD la
A.SB B. SA C.SC D. SD

4) Cho khéi chép S.ABCD c6 (SAC) va (SBC) clng vudng goc véi mit phang (ABCD).
Puong cao khdi chop S.ABCD la

A.SB B. SA C.SC D.SD

5) Cho khdi chép S.ABCD day 1a hinh vudng ,mit phiang (SAD) vudng goc véi mit ddy. SH 1a

duong cao cua khéi chop. Khi d6 H nam trén canh

A. AB B.BC C.CD D. AD
6) Cho hinh chép S.ABC ¢6 (SAB) vudng goc v6i mit day. Biét ASAB déu, M,N
1an luot 1a trung diém AB, AC. Pudng cao khéi chop S.ABC 1a

A.SA B. SB C.SM D. SN
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7) Cho hinh chép S.ABC, hinh chiéu vuéng goc S 1én mit ddy tring vé6i trung diém I cua AC.
Khi d6 duong cao khéi chop S.ABC la

A. Sl B. SA C.SC D.SB
8) Duong nao dudi ddy khong phai 1a dudng cao cua ling tru déu ABC.A’B’C’
A AN B. BB’ C.cC D. AB’

9) Cho lang try ABC .A’B’C” hinh chiéu vudng goc B 1én (A’B’C’) trung véi trung diém M

cua A’B’, duong cao lang tru la

A.BA’ B. AM C.BM D. BC’

Bai 2. Goi S, h, V 1an luot 12 dién tich, chiéu cao va thé tich cua ciing mot khéi chop. Hay

hoan thién bang dudi day

S H V
3em? Tcm
4em? 12cm®
12em 12cm®

Bai 3. Goi S, h, V 1an lugt 1a dién tich mét day, chiéu cao va thé tich cta cung mot khoi lang

tru. Hay hoan thi¢n bang dudi day

S H V
5cem? Tem
Tem? 56¢cm®
4dem 12em?
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Chuong II.
Bai 1: Thuc hién phép tinh:
! _3
-0,75 1 3 1 5
81 —|—| —-|—
b (125} (32}

2 1 -0,75
3) 273 {Ej — 2505

62019+J§

5) 22018+J§ 32017+£

7 («/]7+4)2017.(x/]7—4)2019

T6 Toan

HAM SO LUY THUA — HAM SO MU VA HAM SO LOGARIT

§1. LUY THUA

2

2) 0, 001 —(-2) " 64° g +(9°)2

63+\/g

4) 2 2++/5 31+£

6) (\/13—2)2017.<\/E+2)2017

(SW_l)WH

8) 5468. 51546

Bai 2: Pua biéu thirc sau vé mat lity thira véi s6 mil hitu ty: (a>0;b>0)

5) 38 sfazj 3% 6) [

1
2) a® 3fa:\a ) 2 4h a a*Ja’a’:a*

2 (&)

a.

oG
)a'b

Bai 3: RUt gon cac biéu thirc (a>0; b>0)

1 2

aS aS_a3

ny 13 1
a*|a*—a *
1 7 1 S
a3_a3 a3_a3
3 1 & 2 1
a*—-a’ a’*-a?

Pé cwong Toan 12

1

a5(5a4+5a—1)

1 1
agxﬁ—ngﬁ
a4

4) 3a2+%/b52 5)
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Luyén tap
Cau 1. Cho x,y la hai s6 thuc dwong va m,n 1a hai s6 thuc tuy y. Dang thirc nao sau day 1a

sai?

A XX =x"" B (xy) =x"y" C. (x“)m = X" D. x™y" =(xy)""

A. 42 B.-22 C. — D. —

5 . ) . 2 s
Cau 3. Cho a > 0, biéu thirc a’ {/a? duoc viét dusi dang liy thtra véi SO mil hitu ty la

10 3 5

A. a B. a’ C.a’ D. a?

4
Cau 4. Biéu thirc a3: i/a” viét d&i dang lu¥ thira véi so mil hitu ty 1a:

5 2 5 7
A. a3 B. a3 C. at D. a3
Céau 5. Biéu thuc «/x«/x xy/x (x> 0) dugc viét dusi dang lity thira véi s6 mil hitu ti 1a:
15 7 15 3
A. x38 B. x2 C. x6 D. x¢

(-Bf 2 )

Cau 6. Cho a 1a mot sb thuc duong. Rut gon biéu thic a duoc két qua Ia:

A a B. &’ C.a° D.1
\/§+1
eyt
Cau 7. Rat gon biéu thic: P = W (a>0). Két qua la:

1
a*

A. a* B. a C.1 D.

5
Cau 8. Kétqua a? (a>0)la biéu thic rdt gon ctia phép tinh ndo sau day?

347 445

A. Jaz/a B. e’ Va C. a’Va p. X8

G s i I

Cau 9. Thuc hién phép tinh biéu thic [(ag.af*):(ef’.a“)]2 (a=0) dugc két qua la:
A. a’ B. a’ C.a’ D. a*

(Vx+1)(+ -1

X+ X+1

Cau 10. Rat gon biéu thire

(x>0) duoc két qua la:

A 1 B. x—1 C. x+1 D. Jx-1

35
Dé cwong Toan 12 NH:2021-2022



Trudng THPT Nguyén Vin Cir T6 Toan
§2. HAM SO LUY THUA

Bai 1: Tim tap xac dinh cac ham sé sau

1) y=x3—x_3+x‘ﬁ

21

3) y=(9-x%)

5)y:(x+\/9—i)21

Bai 2: Tinh dao ham cac ham s sau

1) y:x3—x_3+x‘/§

3) y=x"+(sinx)" +(cosx)"

5y =(5x—1)%

Bai 3: Tim s6 giao diém cua

a) Do thi ham sd y

b) D6 thi ham sb y

¢) Do thihamsé y

2) y=(9—x2)21

21

4) y=(9—x2)i

6)}’:(24;4'1«7/_— > J

3x—x° X—=3

2) y=x3+(5x—1)3

5

4) y=(><2—x—6)g

6) y=4x>-3x-5

x*" vé6i duong thang y =5
x*" vé6i duong thang y =-5

x** vé6i duong thang y =5

d) Po thi ham sé y = x** véi duong thing y =—5

e) P thi hamsé y =x""

vai truc hoanh

Bai 4: Tim cac duong tiém can ding va tiém can ngang cua do thi cac ham so sau

a) y — X2019 b) y — X—2019

0) y=x"" d) y=x""

Bai 5: Khao sat su bién thién va vé do thi cac ham so

a) y=x"

Pé cwong Toan 12

b) y=x"

1
c) y=x*
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Luyén tap

Cau 1. Him s6 y = J1-x* ¢6 tap xac dinh 1a
A [-1; 1] B. (-o0; -1] U [1; +o0) C.R\{-1; 1} D.R

Cau 2. Himsb y = (4x2 - 1)41 c6 tap xac dinh la.

A.R B. (0; +o0) C. R\{—l 1}
272

3

Cau 3. Haim s0 y = (4-x7)° ¢6 tap xéc dinh 1a
A.[-2; 2] B. (-00. 2] U [2; +00) C.R D. R\{-1; 1}

Cau 4. Ham s0 y = x"+(x* 1) ¢6 tap xdc dinh Ia

AR B. (L; +0) C.(-1;1) D. R\{-1; 1}
Cau 5. Him s y = %f(xz + 1)2 c6 dao ham 1a
4
Ay = . B.y' = X C.yy=2xx*+1 D.y = 4)(3()(2+1)2

3Rk +1 33/(;8 N 1)2

Cau 6. Him sb y = J2x> —x+1 ¢6 dao ham £(0) 1a

A L B. L C.2 D. 4
3 3

Cau 7. Cho ham sb y = ¥2x—x* . Pao ham £(x) co tap x4c dinh 1a

AR B. (0; 2) C. (-0;0) U (2; +o0) D. R\{0; 2}
Cau 8. Hamsby = Ja+bx’ co dao ham 1a

b 2 2
Ay = 2 B y = L S C.y’ = 3bx’Ja+bx’ D.y = _
3:/a+bx’ 3 (a+bx3 )2 23/a+bx’
Cau 9. Cho f(x) = x*Vx . Pao ham (1) bing  A. % B. g C.2 D. 4
x—=2 . 1
Céu 10. Cho f(x) = 3 . Pao ham ’(0) bang A.1 B. = C.R2 D.4
B b (0) bang 7 Ng)
Cau 11. Trong cac ham sb sau day, ham s6 nao dong bién trén cac khoang né xac dinh?
3

A.y=x* B.y =x 4 C.y=x* D.y=3x
Cau 12. Cho ham s0 y = (x + 2)72 H¢ thirc gitra y va y” khong phu thudc vao x 1a

Ay’ +2y=0 ” -6y*=0 C.2y"-3y=0 D.(y")*-4y=0
Cau 13. Cho ham s6 y = x™ T1m ménh dé sai trong cac ménh dé sau

A. Dg thi ham sq c6 mot truc ddi xing. B. 6 thi ham so di qua diém (1; 1)

C. BO thi ham s6 c6 hai duong tiém can D. Db thi ham s6 c6 mot tm ddi xung

Cau 14. Trén d6 thi (C) ctia ham s0 y = x> 14y diém My ¢6 hoanh d¢ xo = 1. Tiép tuyén cua (C) tai
diém M, c6 phuong trinh 1a

Ay=Zx+1 B.y=Zx-T41 Cy =mx—-mn+l D.y= -Zx+l41

y=x Y=3*73 y Y= 3%
i z .

Cau 15. Trén do thi cia ham s0 y = x "1y diém M, c6 hoanh do xo = 27 . Tiép tuyén cia (C) tai
diem My c6 h¢ so goc bang

A m+2 B. 2% C.2n-1 D.3
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83. LOGARIT
Bai 1: Tinh céc logarit sau
1) log, 27 2) log100 3) Ine®
2019log- 3 2019log-, 2
4 log, 2 5 17 5) 497010007

1 2 3 2018
7) 109 501 E +109 41 g +109,414 Z +...+109 0, m

. log, (\E_l)zols +log, (\E+1)2018

9) log, (\E— 4)673 + Iogzs (\E+ 4)2019

10) log, 3.log, 4.10g, 5.....109,, 31log,, 32

Bai 2: Rat gon biéta, b >0, a=1

a?i/a_z

1) IogaT 2) log a®Ja 3) log, b*° +log, b**
1

g)log, b’ -log , b* 5 log, b+log - ?—3loga3 b’

Bai 3:

1) Cho a=log, 20, tinh log,, 5 theo a

2) Cho a=1log, 3, tinh log 25 theo a

3) Cho a=log,5, b=1log,3. Tinh log, 45 theoavab
4) Cho a=log,7, b=log,5. Tinh log, 28 theoavab

5) Cholg2 =a, log,7 = b,tinh 1g56 theo a va b

6) Cho logel5 = a ,log1,18 = b, tinh log,s24 theo a va b
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Luyén tap
Bai 1: Tinh céc logarit sau:
logg 3
1)log, 2733 2) log, 5 3) log | 8i 5 2%
3 =
1 2|093
log, 3+2 log, 3
5)(5) 6) 4 % n 4 %2° 42 8) log,(log,8)
\/ 1 1 1
9) 25095 4 4910% 7 10) log, \/g |0925?{/§
2024 759
11)2logl6—%Iogl400+3logli/4_5 12) log( (2 f) log( (2+f)
3 3 3
Bai 2: Rat gon biéta, b >0, a=1
1
1) |Oga 3/a\/a 2) log 2+log, E—310ga4
1
3) log, b* +4logﬁﬁ—3log2014 a’ 4) Iog2 & h201 |ng_\/§ 2017

Bai 3: Cho log,3 = a; l0g,5 = b .Tinh theo a va b cé4c sé sau :
Iogz\/é ,109,3/135 , 109,180, logs37,5, I093\/1875 , 1091524 , log ;30

Bai 4: Cho logs6 = a , tinh log,g32 theo a

Bai 5: Cho log,s7 = a ,log,5 = b hay tinh Iogf o theoavab

Bai 6: Cho Ig5 =a ,lg3 = Db tinh logz,8 theoavab

Bai 7: Cho logs15 = a,1091,18 = b tinh biéu thirc A = log,524 theo a va b
Bai 8: Cho logss147 = a,109,,75 = b , tinh biéu thuc A = 10g4e75 theo a va b
Bai 9: Cholog,;5=a, logg7 =b, log,3 = ¢ .Tinh logs35 theo a,b,c

Bai 10: Cholog,3 =a,logs5=b, log;2 =c .Tinh log4063 theo a,b,c
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§4. HAM SO MU. HAM SO LOGARIT

Bai 1: Tim tap xac dinh cac ham s6 sau:

Tx x+7
1) y=7m 2)y =5V 3) y=7z‘/i 4) y=0,3x3x+2
5) y = log, (x* —16) 6)y=log_, (x> +3) 7)y= log(-2x" +x—3)

41X _
8)y=logs(Jx—2)—¢ 9) y = log, (x* -16) 10) y=1og,/x—+;
X

—X?+2x+3

Bai 2: Tinh dao ham cac ham s sau:

1)y =x""+2017" +log,, , x 2) y=x"+e"
3) y =Inx+1log, x+log x 4)y =Gx—1D*"+2017°" +log,, , sinx
« e* 3x+1
5 y=e"(3x+1 6)y= 7)) y=
)y=e"(3x+1) )Y=3 11 )y="%
Bai 3: Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat cia ham sb
y= E x trén doan | 0;3 b) y= logx trén doan | 1;10
2 5
Bai 4: So sanh cac cap sb sau:
a) a*°'"va a*°? (a>0) b) log, 2 va log,3 (a>0, a=1)

Bai 5: B4c Hiéu dau tu 99 triéu dong vao mot cong ti theo thé thic 13i kép véi 14i suat 8,25%

mot nam. Hoi sau 5 nam mai rut tién 13i thi bac Hiéu thu duoc bao nhiéu tién 13i? (gia sir rang

|4i suat hang nam khong d6i).

Bai 6: Bac Hung giri 100 triéu ddng vao mot ngan hang theo thé thic 13i kép theo ki han 3

thang vai 14i suat 5, 28% maot quy. Hoi sau 8 nam bac Hung thu duoc bao nhiéu tién (ca von

1an 13i)? (gia sur rang l4i suat hang quy khong doi)

Bai 7: Me Lam guri ngan hang 20 ty véi 14i suat 0,75% mdi thang. Mdi thang vao ngay ngan

hang tinh 14i, me Lam dén ngan hang rat 300 triéu dong dé chi tiéu. Hoi sau 2 nam sd tién con

lai trong ngén hang la bao nhiéu?
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Luyén tap

CAu 1. Trong cac ham sb sau ham sb nao dong bién trén tap s thuc?

A. y=log, x B. y=log,s(x* +1) C. y=(§)x D.y=e

Cau 2. Tim diéu kién cua a dé ménh d& sau ding log, x<log, y <0< x<y
A. a>0a=1 B. a batky C. 0<a<l1 D.a>1
Cau 3. Tim diéu kién cua a dé ménh dé sau ding log, x<log, y <> x>y >0
A a>0a=1 B. a bat ky C.0<a<1 D.a>1

Cau 4. Tap xac dinh ciia ham sé y =log,(2x+1)la

A.(_w;_lj B.[_w;lj C.(l;mj D. (_1;+ooj
2 2 2 2
Cau 5. Tap xac dinh cia ham sé y =log, (x—4)2 la
A.D =(—o0;4) B. D=R\{4} C.D =(4;+x) D. D =[4;+wx)
Cau 6. Tap xéc dinh ciia ham s6 y =log, (2+x)+log, (2—x) 13
A.D =(0;+) B.D=[-2;2] C.D=(-2;2) D. D=[2;+w)

2x-1

Cau 7. Hamséy = In c6 tap xac dinh la:

A (%;+oo) B. (%;+oo)\{l} c. (—oo;%)u(l;+oo) D. (%;1)

Cau 8. Tap xac dinh ciahamsé y=7 Xrx2 gy
A.R\{1;,-2} B. (-00;-2]U[L; +o0) C.[2:1] D. (-00;-2) U (1;+00)

X+2

Cau 9. Tap xac dinh cia ham s6 y=3** Ia

A.R B. (1 +x) C. R\{1} D. (—o0;1)
Cau 10. Pao ham cua ham sé y = In(cosx) bang:
A. L B. —tanx C. L D. —cotx
cos X sin x
. - . 2
Cau 1L Chohamsé f(x)=3* > Kétqua f'(0)la A = B.—X c. = b -2
X+1 5 5 5 5

CAu 12. Gia tri nho nhat cua ham s6 f (x) = x(2—Inx) trén [2; 3] 1a:
Al B.e C. 4-2In2 D. -2+ 2In2

Cau 13. Giatri I6n nhit caa ham sb y=x>e* trén [-11] bang:

A % B.0 C. ¢ D. 2e
41
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§5. PHUONG TRINH MU VA PHUONG TRINH LOGARIT

Bai 1: Giai cac phuong trinh sau

1) 5'=3 2) 5" =3
3) log, x=3 4y log (x—1)=3
5) logx =7 6) lgx=-7
7) Inx=-7 8) Inx=0

Bai 2: Giai cac phuong trinh sau

5x—1
1) 2" =4>" 2) 27" = (4/5 ) 3) 3°.2" =72

5 32 =72 5) 3% =2" 6 (V5+2) =(\5-2)
7) log.(x+3)=log ,(2x+5)

8) log(x* —3x+1)=log(2x—3)

9) log,(x+3)+log,(x—3)=log, 27

10) log, x—log (2x-3)=3log,2

11) log, x+log, x+log, x =11

Luyén tap

Cau 1: Tap nghiémcuapt 3*=-9 1A A. -2, B.R C.g D. {2}

Cau 2: Tim m dé phuong trinh 2 =m?—m vd nghiém

A.m<1 B.m>0 C.0<m<I D.mz%
Cau 3: Phuong trinh 4™ =16 ¢6 nghiém la:
Ax=23 B.x= 2 C.3 D.5
4 3
CAu 4: Tap nghiém cta phuong trinh: 28> = % la:
A @ B.{2; 4} C. {0;1} D. {-2;2}
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Cau 5: Phuong trinh 4> =8** ¢6 nghiém la:

Ax=2% B.x=2 C.x:i
7 3 5
A . ‘ 7 3x+2 1 X2 ’ . ‘
Cau 6: Phuong trinh 1 =\ 7 c6 nghiém la
A x=-1x=2 B.x=-Lx=-2 C. x=0;x=-1

Cau 7: Phuong trinh 0,125.47 = (%J c6 nghiém la:

A.x=3 B.x=4 C.x=5
Cau 8: Phuong trinh: logx+log(x—9)=1 c6 nghiém la:

A x=7 B.x =8 C.x=9
Cau 9: Phuong trinh: 1g(54—x3) = 3lgx c6 nghiém la:

A x=1 B.x=2 C.x=3

Cau 10: Nghiém cua phuong trinh log, x+log, (4x) =3 la

A x=2 B.x:% C.x =4 D.x=2

T6 Toan
D.x=2
D. x=Lx=2
D. x =6
D.x =10
D.x=4

Cau 11: Piéu kién xac dinh ciia phuong trinh log3(x + 2) = 1 — log3 X la:

A. x>0 B.x>-2 C.—2<x<0 D.x<0

Cau 12: Goi x,x, la hai nghiém cua phuong trinh: (%J =51 Khi dd x +Xx, bang :

A.10 B.log; 2+1 C.-5 D.7

Cau 13: Goi X, X, 1a cac nghiém cua 7¢°*° =343. Téng X, +x, bing

A.3 B.4 C.5 D.6

Cau 14: Phuong trinh log, (X* +4x +12) =2

A. V6 nghiém B. C6 hai nghiém duong

C. C6 mot nghiém am va mot nghiém duong D. C6 hai nghi¢m am

Cau 15: S6 nghiém cta phuong trinh log,(3—x) +log,(1-x)=3 la

A.3 B.2 C.1 D.0
Cau 16: Sb nghiém ciia phuong trinh log, (x* —6) = log, (x—2) +1 |2
A3 B.2 C.1 D.0
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LUYEN TAP
Bai 1: Giai cac phuong trinh sau
1) P x| 9 _ 9y 2) 2\5+2018 +2«E+2016 +2ﬁ+2017 ~28
3) 2x+2 _2x+l +2x—1 _2x—2 — 9 4) 2x+2 _2x+3 _2x+4 — 5x+1 _5x+2
5) log, x +log, x* +log, x* =18
6) log,(x—3)+2log,3log, x=2
1 +2
7 0g,(x+2) .
log, x
Bai 2: Giai cac phuong trinh sau
1) 9"-2.3"-3=0 2) 4° -2 =5
3) 9" +6 —2.4" =0 4) log; x—4log, x+3=0

5) 2log; x—14log, x+3=0
6) log> x+3log,(2x)-1=0

Luyén tap
Cau 1: Phuong trinh: 2* +2*7" +2°7 =3* -3 +3*? ¢0 nghiém la:
A . x=2 B.x=3 C.x=4 D.x=
CAau 2: Tap nghiém cua phuong trinh: 9°-10.3*+9=0 la
A2 1} B.{2; 0} C. (2,0 D. {9; 1}

Cau 3: Tap nghiém cua phuong trinh 3* -4.3* +3=0 la

i el el ol

Cau 4: Tap nghiém cta phuong trinh 3> -36.3'+9=0 la
A.{-12} B.{-1,-2} C.{-2} D.{-2;2}

Céau 5: Tap nghiém cta phuong trinh (4+\/1_5)X +(4—\/1_5)X =62 la

A.{-2;2} B.{-12} C. {1-2} D.{12}
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Céau 6: Phuong trinh 9* —3.3*+2 =0¢0 hai nghi¢m x1 x2 (X1 <x2). Gia tri cua A = 2x1+ 3x2la:
A. 3log3 2 B.0 C.2 D. 4log2 3
CAu 7: Sb nghiém cua phuong trinh  49* —6.7*+5=0 la

A3 B.1 C.2 D.0
Cau 8: Sb nghiém cua phuong trinh  4.16* —20* —5.25* =0 1

A3 B.1 C.2 D.0

Cau 9: Sb nghiém cua phuong trinh 22 —22* =15 13
A.3 B.2 C.1 D.0
Cau 10: Phuong trinh: 1g(x* —6x+7)=1g(x—3) c6 tap nghi¢m la:
A. {5} B. {3; 4} C. {48 D.o
Cau 11: Phuong trinh: Inx +In(3x —2) = 0 ¢4 miy nghiém?
A.0 B.1 C.2 D.3
Céu 12: Phuong trinh: In(x+1)+In(x+3)=In(x+7) c6 nghiém la
A.x=0 B.x=1 C.x=2 D.x=3

Cau 13: Nghiém ctia phuong trinh 2log, Vx+1=2—log,(x—2) la
A x=2 B.x=3 C.x=0 D. x=1
Cau 14: Nghiém cua phuong trinh log, (9" —4) = xI0923+Iogﬁ«/§Ia

AXx =4 Bx =1 C.x =2 D.x = log, 4
Céau 15: Sb nghiém phwong trinh log2 x—log, x+6=0 la
A.3 B.2 C.1 D.0
Cau 16: Phuong trinh log? x —5log, x+4 =0 €0 2 nghiém x,, X,. Khi d6, xx, bang

A.32 B.22 C.16 D. 36

Cau 17: Tim m dé phuong trinh 4** —2*? +m=0 c6 nghiém thuc

A.m<1 B.m>0 C. 0<m<1 D.m<2
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Bai 1: Giai cac phuong trinh sau
1) 9°+2.3'-3=0

3) 4x+2016 _2x+2018 — 5

5) 9" 6" —2.4" =0

7) log: x+4log, x+3=0

9) log> x—3log,(2x)-1=0

3 2 4
+ J—

I+lgx 3lgx 3

11)

Bai 2: Giai cac phuong trinh sau
1) 2°.3° =1

2) 775" =1

3) 2016 =2017"

4) log,(26-3")=2

5) log,(3.2" =) =2x+1

T6 Toan

LUYEN TAP

2) 4422 =5
4) 25" —6.5" +5=0
6) 7 -10.7" =3

8) 2log. x+14log, x+3=0
5 X
10) 210g3x—310g3§—11:0

12) log 2+log, x= %

Bai 3: Mot ngudi guri tiét kiem 10 triéu dong vai 13i suat 0,5% mot thang va 1ai hang thang

duoc nhap vao vén.

a) Hoi sau 1 nam, nguoi d6 nhan duoc bao nhiéu tién (ca vén Ian 14i ) biét rang nguoi d6

khong rit 14i ¢ tat ca cac dinh ky trude do.

b) Hoi sau bao nhiéu thang nguoi d6 thu dugc tong so tién ca vén 13n 14i 1a 20 triéu dong.

Pé cwong Toan 12
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T6 Toan

§6. BAT PHUONG TRINH MU — BAT PHUONG TRINH LOGARIT

Bai 1: Giai cac bat phwong trinh sau

1) 0,5 >3 2)5°'<3

3) log,x>3 4) log ,x<3

5) log,, x>1 6)logx <7

7) Inx<0 g) log,,(x—D<1

Bai 2: Giai c4c bat phuong trinh sau

1) 2' < 437! 2) 0,2* <0, 3l
3) 3*.2"" >72 4) 3" <2*
o (652 (52

6) log,(x+3)>log.(2x+35)

7) log,(x+3)<log,(2x+35)

8) logo,2 (x+3)> logO’2 2x+5)

9) log(x* —3x+1) > log(2x —3)

10) log,(x+3)+log,(x—3) > log, 27

11) log,,x—log,,(2x—3)<3log, 2

12) log, x+log, x +log, x <11

13) log (26 -3%)>2

14) logo,5 26-3")>0
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, LUYEN TAP
Bai 1: Giai cac bat phuong trinh sau
1 x—1
1) 3°<9 2) (5) >9
1 3x—1
3) 2" < (Zj 4) 0,3*.2* > 0,36 5) (\/5 +2)x_

6) log,(x—3)<log (2x-5)

4 4

7) logé(x -3)< logg 2x-5)

4 4

8) In(x* —3x+1)>In(2x—3)

9) log,(x+3)+log,(x—-3) <log, 27

10) log,,x—log,.(2x—3)>3log 2

11) log, x+log, x+log, x >11

12) log (26 -3") <2

13) log,,(26 -39<0

Bai 2: Giai cac bat phuong trinh sau

1) 9 +2.3"-3<0 2) 4 +27 >5
3) 472010 08 5 5 5) 9*—6"—2.4" >0
7) log; x+4log, x+3<0

8) 210g§ x+14log, x+3>0

9) logi x—3log,(2x)—1<0

10) 210g§x—310g3§—1120

. 48
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ON TAP KIEM TRAHQC KI |

Bai 1: Xét tinh don diéu, tim cuc tri, tiém can va tdm ddi xtng (hoic truc ddi xtng) cua cac ham
SO sau :

1)y=2x3-3x2+1 5) y=X 1 7x2_3 8) y=5"
2) y=—x>+2x"—x—1 -
) y=—x"+2x"—x 3x_2 9) y=0,5"
3) P 43x2 +3x+2 o= X+2
y =X +3X"+3x+
10) y =log, x
1-2x
4)y=x"-4x°-5 7 y=
)Y y="13 11) y=log,s X

Bai 2: Tim gia tri I6n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sb sau:

x?+3 2x—1

trén [2; 5] 2) y= trén doan [0;2]
x—1 x-3

y=

Bai 3: Tim toa d6 giao diém ctia d6 thi cac ham so sau

1) y:i va y=—x 2) y=x*+x*—6 vatruc hoanh 3)y= x=3 va truc tung

X+1 4x -1
Bai 4: Tinh dao ham c4c ham s6 sau
1) y=e"+e> ' +5 457 4) y=2"5"
2) Y =Inx+In(3x-1) +log, x+log, (3x—1) 2%x—5

B) Y =",

3) y=e".(5x-3) ) 7
Bai 5: Tim tap xac dinh cac ham sé sau:

x+2 3)y=log,(2x+1)

_ 2x-1

Yy =3" 4) y =log, (2+x)+log, (2 X)

x/x2+x—2 —
y="7 5) In 2x-1
Bai 6: Giai cac phuong trinh va bat phuong trinh sau
1) 3.5 =7 5)log, (x* —2) = log, x
2) log, (x-1) +log, x =log, 2 6) log, ; (x* —2) <log,, X

70,772 20,7
g) 4 <2 +3

3) log, (x—1) —log, x=log, 2
4) log,(x—1)=3log, 2
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On tap
Bai 1: Tinh thé tich cac khéi da dién sau
a) Khbi hop chit nhat c6 do dai 3 kich thude 1an luot bang a, 3a, Sa.
b) Khdi hop chir nhat co chiéu rong, chiéu dai, duong chéo lan luot béng a, 2a, 3a.
¢) Khéi lap phuong co canh bang 5a.
d) Khdi 1ap phwong c6 do dai dudong chéo bang a/12.
e) Lang try déu canh day bang a va canh bén bang 7a
f) Khbi chop tam giac déu canh ddy bang 3a va canh bén bang 2a
g) Khbi chop tir gidc déu canh day bang a va canh bén bang 3a
h) Khdi tir dién déu canh béng S5a
i) Khoi bat dién déu canh bang 5a
Bai 2: Cho hinh chép S.ABC. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia canh SA va SC. Biét
Vg nac =@, tinh thé tich khéi chop:
a) S.MNB
b) B.AMNC

Bai 3: Cho hinh chép S.ABC c6 hai mat phing (SAC) va (SBC) cung vubng goc véi mat

phang day. Canh SA tao v&i mit day mot goc 45°, AB = 2a, AC = a, BAC = 120'.
a) Tinh thé tich khéi chop S.ABC.

b) Goi M, N lan luot 13 trung diém ctia SA va SB. Piém P nidm trén canh SC sao cho SP =
2CP. Tinh thé tich khdi chép S.MNP.

Bai 4: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B va (SAB) vudng goc véi

mat
day. Biét ASAB déu, AC =2a, AB = a. Tinh thé tich khdi chép S.ABC.
Bai 5: Cho lang try dimg ABC.A’B’C’ ¢6 A ABC vudng can tai B c6 AB=2a. Mit phang
(A’BC) tao voi mit day mot goc bang 60°. Tinh thé tich khdi lang tru ABC.A’B’C’
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Luyén tap

Bai 1: Cho mot khéi Rubik tam giac (hinh v&) c6 cau tao tong thé 1a mot khdi ta dién déu.

2\2

Biét thé tich mdi khéi dinh I v, - TZ em’
a) Hay tinh thé tich V cua khéi Rubik tam giac trén
b) Goi V' 14 thé tich phan con lai caa khéi Rubik tam giac sau khi bo di 4 khéi dinh. Tinh V'

[

Khéi dinh

Bai 2 : Kim tu thap Louvre 1a mot cong trinh kién trac dep bang kinh toa lac ngay 16i vao bao
tang Louvre, Pari. Kim tu thap c6 dang l1a mot khéi chop ti giac déu véi chiéu cao 21m . Biét

thé tich cua Kim tu thap Louvre 1a 8092 m®.
a) Hay tinh dién tich san day cua kim tu thap Louvre

b) Néu st dung loai gach hinh vudng c6 canh 1a 20 cm dé 16t san day cua kim tu thap Louvre

thi can bao nhiéu vién gach?

Bai 3 : Ba Tan lam mé hinh vé mot khéi Rubik tam giac siéu to khong 16 (nhu hinh vé& bai 1).

Biét khéi Rubik nay 1a mot khdi tir dién déu va co thé tich V =8316 cm®.
a) Goi V, la thé tich ctia mdi khéi dinh cta khéi Rubik tam giac trén. Tinh V,

b) Ba Tan tha chim hoan toan khoi Rubik tam gi4c trén vao mot thiing x6p trong da chira day

nuéc. Hay tinh thé tich V' cua luong nudc bi tran ra tir thing xbp khi do

Bai 4: Bac An mubn xay mot btrc tuong dang khdi hop chir nhat. Biét chiéu dai, chiéu rong va
chiéu cao cua butrc tuong d6 1an luot A5 m, 20 cm, 1,5 m .

a) Hay tinh thé tich V cta birc tuong ma bac An dinh xay

b) Dé xay birc twdng trén bac An su dyung cling mot loai gach dic ma mdi vién gach cé kich
thudc 20 x 10x 5 cm. Hoi bac An can c6 it nhat bao nhiéu vién gach dé dé xay birc tuong nay ?
(gia sir lugng xi ming va cat 1a khong dang ké).

Bai 5: Nguoi ta tha mot khéi sit dac hinh 1ap phuong vao mot chau dung day nudc thi khoi
sat chim hoan toan trong nudc va lugng nudc tran ra ngoai bé 1a 27 lit. Hay tim d6 dai canh
cua khdi sat trén
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Chuwong II. MAT NON - MAT TRU — MAT CAU
§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY

Bai 1. Cho hinh nén c6 chiéu cao 1a h, ban kinh day r va duong sinh 12| . Hay hoan thién bang

dudi day

-

Y L h r Sxq Sasy Stp Vi non

1)

2)

3)

4)

Bai 2. Cho hinh try c6 chiéu cao 14 h, ban kinh day r va duong sinh 1a | . Hiy hoan thién bang

dudi day

-

Y L h r qu Sdéy Stp VK.trl.l

1)

2)

3)

Bai 3. Cho hinh chitr nhat ABCD ¢c6 AC =6 cmva ACB = 30°
a) Tinh thé tich khdi tron xoay tao bai khi quay tam giac ABC quanh canh AB
b) Tinh thé tich khéi tron xoay tao béi khi quay hinh chit nhat ABCD quanh canh AD
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Luyén tap

Cau 1: Hinh ABCD khi quay quanh BC thi tao ra: A .
A. Mot hinh tru
B. Mot hinh non
C. Mot hinh non cut
D. Hai hinh nén

— D

C

CAu 2: Cho tam giac déu ABC canh a quay xung quanh dudng cao AH tao nén mét hinh nén. Dién
tich xung quanh cua hinh nén d6 1a :

A. na’ B. 2na’ C. %na2 D. %naz
Cau 3: Mot hinh nén c6 duong cao h=20cm, ban kinh day r = 25cm. Tinh dién tich xung quanh cua

hinh nén d6: A. SR\/H B. ZSRM C. 757:@ D. 1257:@

Cau 4: Mot khdi non tron xoay c6 do dai dudng sinh | = 13 cm va ban kinh day r =5cm . Khi d6 thé
tich khdi nén la: A.V =100rcm®  B. V =300r cm® C.V= %57: cm®*  D.V=20rcm®
Cau 5: Cit khéi non boi mot mit phang qua truc tao thanh mot tam giac ABC déu c6 canh bang a, biét
B, C thudc dudng tron ddy. Thé tich cua khéi non la:

3 3 3
A. a°m3 g, 2\3ma c. a3 p, 3™
9 24 8
Cau 6: Cho hinh nén c6 chiéu cao h va géc & dinh bang 90°. Thé tich cua khbi non xéac dinh béi hinh
3 3 3
non trén: A, % B. J@;h C. anh D. 2nh®

Cau 7: Goi I, h, R lan luot 1a d6 dai dudng sinh, chiéu cao va ban kinh day cua hinh try. Pang thtc
luén dung1a? A.l=h B.R=h C. R®=h?+I? D. 1?=h?+R?

Cau 8: Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB =3,BC =4. Goi V,,V, lan luot |a thé tich ciia cac khdi tru

sinh ra khi quay hinh chir nhat quanh truc AB va BC. Khi d6 ti s6 \% bang:

2

Al B.> 2 p. 10
3 4 16 9
Céau 9: Tinh di¢n tich xung quanh S, cua hinh try c6 duong cao h=a va thé tich V = na®.
A S, = 4ma’ B. S, = 6na’ C. S, =8na’ D. S, = 2na’

Cau 10: Cho mét khdi tru c6 khoang cach giita hai day bang 10, biét dién tich xung quanh caa khdi tru
bang 80r. Thé tich cua khdi tru la: ~ A. 160w B. 164n C. 64n D. 144n

Cau 11: Mét hinh tru c6 ban kinh d4y bang r =50cm va c6 chiéu cao h=50cm . Dién tich xung
quanh cua hinh tru bing: A. 2500r(cm?) B. 5000% (cm?) C. 2500 (cm?)  D. 5000 (cm?)

Cau 12: Mot khdi tru co ban kinh day bang r c6 thiét dién qua truc 12 mot hinh vudng. Tinh dién tich
xung quanh cua khdi tru do.
A. nr? B. 8nar? C. 4nr? D. 2nr?
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LUYEN TAP

Bai 1. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a va chiéu cao bang 6a. Tinh thé tich khdi

noén c6 dinh S va day la duong tron thoa mén

a) Ngoai tiép tam giac ABC
b) Noi tiép tam giac ABC

Bai 2. Cho hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’ canh bang a. Tinh thé tich khdi tru biét rang

a) Khdi try d6 ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’
b) Khéi try d6 ndi tiép hinh lap phuong ABCD.A’B’C’D’

Bai 3. Tinh dién tich mat cau va thé tich khdi cau tao boi mat cau cd ban kinh r thoa man

1) r=2cm

2) rbang ban kinh duong tron
a) Ngoai tiép tam giac déu canh bang 12 cm
b) Noi tiép tam giac déu canh bang 12 cm
¢) Ngoai tiép hinh vudng canh bang 12 cm

d) Noi tiép hinh vudng canh bang 12 cm

Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh vuéng canh a. SA vudng goc véi mat phang
day va SA = 3a. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD

Luyén tap
Cau 1: Mot céi phéu rdng phan trén co kich thudc nhu hinh v&. Dién tich 1ocm
xung quanh cta phéu la:
A. S,, = 3601 cm’ N

B. S, =424n cm’ e
C. S,, =296m cm’

D. S,, =960m cm’
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Cau 2: Mot hinh nén duoc cat boi mot mit phiang (P) song song véi day. Mt phang nay chia véi mat
xung quanh caa hinh nén thanh hai phan cé dién tich bang nhau. Ti s6 thé tich cua hinh nén phia trén
mat phang (P) va hinh nén cho trudc 1a s6 nao?

A. 1 B. 1 C. ﬁ D. ﬁ
2 8 4 8

Cau 3: Cho hinh lap phuong ABCD.A’B'C’D’ ¢6 canh bang a. Mot hinh non ¢6 dinh 1a tim cua hinh
vudéng ABCD va c6 dudng tron day ngoai tiép hinh vuéng A’B’C’D’. Dién tich xung quanh cta hinh
non do la:
na’\3 5 na’\2 c na’\5 D na’\J6

3 ) C 4 )
CAu 4: Cho hinh ling tru t&r giac déu ABCD.A’B’C’D’ ¢6 canh ddy bang a va canh bén bang 4a. Thé
tich caa khdi tru ngi tiép trong hinh lang tru la:

Al 8. 1 c. 2 p. 2
2 8 4 8
Cau 5: Mét hinh tru c6 dién tich xung quanh bang S, dién tich day bang dién tich mot mat cau bén

kinh a. Khi d6, thé tich caa hinh try bang:

A.

A. lSa B. 1Sa C. lSa D. Sa
2 3 4
Cau 6: Cong thuc tinh thé tich khbi cau duong kinh R 1a:
A. ﬂTER3 B. §nR3 C. ﬂTER3 D. 1T:R3
3 4 5 6

Cau 7: Hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuong tai A ¢6 SA vudng goc véi miat phang
(ABC)vacé SA=a, AB=b, AC =c. Mit cau di qua cac dinh A,B,C,S c6 ban kinh r bang :

A.M B.2va% +b? +¢? C.%\/a2+b2+02 D.Ja?+b?+c?

3
Cau 8: Thé tich ciia khéi cAu ngoai tiép hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D" ¢6 canh bing 2+/3

A. 327:«E B. 36w C. 647c«/g D. 4n«/§

Cau 9: Cho hinh lang try tam giac déu ABC. A’B’C’ ¢ tat ca cac canh déu bang a.Tinh dién tich cua
mat cau ngoai tiép hinh lang try theo a.
2 2
177a B S— Tma
13 3
Cau 10: Béan kinh mat cau ngoai tiép hinh chop ta giac déu S.ABCD c6 canh day va canh bén cing
bang a la:

A a2 B. # C. a3 D. ?

Cau 11: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, SA vudng goc voi miat day va
SA =a.Tinh dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
3na’ B. 7na’ C. 7na’ D n_a2

7 12 3 7
Cau 12: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Thé tich cua khéi cau tiép xdc véi tat ca cac canh cua
te dién ABCD bang:

A S=

C. S=17na® D. S=7na®

A.

3 3 3 3
p 3ra g, ¥2ma c. 22 p, Y3a
8 24 9 24
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, ON TAP CUOI HQC K1 |
Bai 1: Nhac lai cong thic tinh

a) Thé tich cac khéi sau:
- Khéi hop chit nhat ¢6 3 kich thuéc lan luot la a, b, ¢
- Khéi lap phuong canh a
- Khéi liang try
- Khéi chop
- Khéi tir dién déu canh a
- Khéi bat dién déu canh a
- Khéi nén
- Khéitru
- Khéi cau

b) Dién tich cta cac hinh sau:
- Hinh chir nhat
- Hinh vudng
- Hinh thang
- Hinh thoi
- Hinh binh hanh
- Tam giac vubng
- Tam giac déu canh a
- Tam giac binh thuong
- Hinh non (dién tich xung quanh, dién tich ddy, dién tich toan phan)
- Hinh tru (dién tich xung quanh, dién tich day, dién tich toan phan)
- Dién tich mat cau

Bai 2: Cho lang try ding tam giac ABC.AB'C c6 day 1a tam giac ABC vuédng tai B, AB =4,

AC =5vagoc ABA'= 30"
a) Tinh V cua khdi lang tru ABC.ABC
b) Tinh dién tich xung quanh va thé tich caa hinh try ngoai tiép ling tru ABC.ABC

¢) Xac dinh tdm va ban kinh mat ciu ngoai tiép ling tru ABC.A'B C'. Tir d6 tinh tinh dién

tich mat cau va thé tich khéi cau nay
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Bai 3: Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA vudng goc voi (ABC), tam giac ABC vudng cén tai B,
SB = 2a va canh bén SB hop véi day mot goc 60°.

a) Tinh V cua khi chop S.ABC.
b) Tinh khoang céach tir A ¢én mit phang (SBC)
¢) Tinh dién tich mit cau va thé tich khdi cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
Bai 4: . Cho hinh chép tir gidc déu S.ABCD canh day bang a. Goc hop bai mat bén va mit
day bang 60°.
a) Tinh V cta khdi chop.
b) Tinh Sxq, V ciia mit non ngoai tiép hinh chép.
) Xac dinh tAm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop. Tir d6 tinh dién tich mat cau
va thé tich khéi cau nay
Bai 5:
1) Mot tim bia hinh chit nhat c6 hai canh 1a 50 cm va 40 cm, ngudi ta cat bo di & mdi goc tam
bia mot hinh vuéng c6 canh 1a 10 cm roi gap lai thanh mét céai hop khéng cé nap. Hop duoc
tao thanh cd thé tich Ia
A. 6000 cm’ B. 12000 cm®
C. 5000 cm’ D. 10000 cm®
2) Mot cai ndi ndu nudc nguoi ta 1am dang hinh tru khéng nap chiéu cao caa ndi 60cm, dién
tich day 1a 900zcm?. Hoi ho can miéng kim loai hinh chit nhat c6 chiéu dai va chiéu rong la
bao nhiéu dé lam than noi do
A. Chiéu dai 60 cm chiéu rong 60cm.
B. Chiéu dai 65cm chiéu rong 60cm.
C. Chiéu dai 180cm chiéu rong 60cm.
D. Chiéu dai 30z cm chiéu rong 60cm.
3) Trong maot chiéc hop hinh tru, nguoi ta bo vao ba qua bong Tennis, biét rang day caa hinh
try bang hinh tron 16n trén qua béng va chiéu cao cua hinh tru bang 3 lan duong kinh qua
bong. Goi S, la tong dién tich cua ba qua bong, S, la dién tich xung quanh cia hinh try. Ti s6
dien tich % la: A 1 B.2 C.5 D.3

2
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Luyén tap

Cau 1. Trong cac ham so sau ham s6 nao dong bién trén tap sé thuc?

X

A. y=log; x B. y=log,(x*+1) C. y:(é)X D.y=e

Cau 2. Tim diéu kién cua a dé ménh dé sau ding log, x<log, y <0< x<y
A a>0a=1 B. a bat ky C.0<a<1 D.a>1
Cau 3. Tim diéu kién cua a dé ménh dé sau dung log, x<log, y <> x>y >0
A a>0,a=1 B. a batky C.0<ax<l1 D.a>1
Cau 4. Tap xéac dinh cua hamsé y=7""7? la
AR\{L-2}  B.(-21) C.R D. [2:1]
Cau 5. Tap xac dinh caa hamsé y = (X% +2x—3)"® Ia
A.(—0;-3)U(L+x) B. (—0;-3]u[L+) C.(-31) D.[-31]
CAau 6. Tap xac dinh cia ham s6 y = (x* +2x—3)°la:
A. R\{-31} B.R C. (-31) D. (—0;-3)U(L+o0)

Cau 7. Tap xac dinh cua ham sé y =log, (1—2x+x?) Ia:

A. (0;+0)\{l} B.[0;+x) C. (0;+00) D. (L +o0)

Cau 8. Chon khang dinh sai trong cac khang dinh sau:

A. Inx<0<0<x<1 B. loggza<logysb<0<a<hb

C. log,x>0<=x>1 D. log,a=log,b<a=b>0
3 3

Cau 9. Hams6 y=x*e™ ddng bién trén khoang nao sau day?
A R B. (0;2) C. (2+») D. (-;0)

Cau 10.Ham s6 f(x) = x2Inx dat cyc tri tai diém:

A.X= B.X=«/€ C.x=e D_X:l
e

L
Je
Cau 11. Cho ham sé y =log, x, véi 0<a=1. Khang dinh nao diing?
A. Néu 0<a<1 thi ham s6 dong bién trén (0;+o)

B. Néu a>1 thi ham sé dong bién trén (0;+w)

1

Ina”
Cau 12. Cho ham sé6 y=a*, v6i 0<a=1. Tim khang dinh nao sai

C. Tap xac dinh caa ham sb 12 RD. Pao ham caaham sb 1a y' =

A.Néu 0<a<1 thi h. sé nghich bién trén R
B.Néu a>1 thi h.sb ddng bién trén R
C.Tap x4c dinh ctia ham s6 1a (0;+e0) D. Pao ham ciaham s 13 y' =a*Ina
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Cau 13. Cho ham sé y =5*. Tim khang dinh sai trong cac khang dinh sau:

A.Tap xac dinh cuia ham s6 1a R B.Ham s dong bién trén R
C.Dé thi h.s6 c6 dudng TCN la truc Ox D. Do thi ham sé di qua M (0;0)

Cau 14. Trong cac hinh sau hinh nao 1a dang db thi cia ham s6 y=1log, x,0<a<1: A, ()
B.(I) C. (V) D (I

T
|

i ‘
!

() (11 (11D (Iv)

CAu 15: Tim m dé phuong trinh 4% - 2(m - 1).2° + 3m - 4 = 0 ¢6 2 nghiém Xy, X, 5a0 cho x; +

x,=3. A.m=A4. Bm=2 C m=L. Dm=2.

3 2
Cau 16: Phuong trinh: 2°**° +2*7 =17 ¢6 nghiém la:

A. -3 B.2 C.3 D.5
Céau 17: Phuong trinh: 3* +4* =5* ¢6 nghiém la:

Al B.2 C.3 D. 4

Cau 18: Tap nghiém ctia phuong trinh: 5 +57 =26 la:

A {24  B. {35 C. {13} D. ®

Chuc cac em hoc tét!!!
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